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习题８～１：Ｐ３１８．３（１）
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习题８～１：Ｐ３１８．３（２）
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习题８～１：Ｐ３１８．６
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习题８～２：Ｐ３１１．１（４）
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习题８～２：Ｐ３１１．１（５）
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







































x
v

v
z

vx
u

v
z

u
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习题８～５：Ｐ３４５．１０（续）
















































































x
v

v
z

vx
u

v
z

ux
v

u
z

vx
u

u
z

u

2

22

2

2

2
v
z

vu
z

u
z















2

22

2

22

)2(2
v
za

vu
za

u
z

yx
z


















2

2
2

2

2

2

2

2

44
v
za

vu
za

u
z

y
z
























04)2(12
06 2

aa
aa 3 a

同理

由条件得
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习题８～６：Ｐ３３７．１
22)(4),( yxyxyxf 








024
024

yf
xf

y

x








2
2

y
x

2,0,2  yyxyxx fCfBfA

04)2)(2(02  ACB

02
)2,2(




A

max 8)2,2( f
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习题８～６：Ｐ３５４．３
22 yxz  44: 22  yxD








02
02

yz
xz

y

x









0
0

y
x

2 xxzA 0 xyzB 2 yyzC

042  ACB )0,0( 不是极值点

极值必在Ｄ得边界上取得

)44(),,( 2222  yxyxyxF 
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习题８～６：Ｐ３５４．３（续）
22 yxz  44: 22  yxD













044
0)14(2

0)1(2

22 yxF
yF

xF

y

x




 1,0  yx

or
0,2  yx

4)0,2(  zzmax

1)1,0(  zzmin

)44(),,( 2222  yxyxyxF 
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习题８～６：Ｐ３３８．６

CRRyxL  21),(








0102
0164

2

1

2

1

QL
QL

Q

Q

]5)(2[)12()218( 212211  QQQQQQ
510162 2

2
21

2
1  QQQQ








5
4

2

1

Q
Q








7
10

2

1

P
P

04
11

QQL 0
21
QQL 2

22
QQL

082  ACB
max 52)5,4( L
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习题８～６：Ｐ３３８．６（续）

21 PP 

101606 1
2

1  QQL

max 49)4,5( L

62 12  QQ

06012 1  QL 51 Q

012 L

42 Q 821  PP
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习题８～６：Ｐ３３８．８
2
2

2
12121 1028321415 xxxxxxR 








020832
04814

21

12

1

1

xxR
xxR

x

x









1
5.1

2

1

x
x

04
11

xxR 8
21

xxR 20
22

xxR
0162  ACB max

12 5.1 xx 
2

1
2
11111 )5.1(102)5.1(8)5.1(321415 xxxxxxR 

2
145.40 xR  08 1  xR 01  x

08 R max
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习题８～６：Ｐ３５５．１０

22 BA

CByAx
d




点到直线的距离

点在抛物线上
2xy 

22 )1(1

2






yx

)(2
2

1),,( 2xyyxyxF  目标函数

等价 )(2),,( 2xyyxyxF  













0
01
021

2xyF
F

xF

y

x


















25.0
1

5.0

y

x
 2

2025.5.0
min


d

2
8
7


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总习题八：Ｐ３６１．７

zyxezyxu 
zyx

u
rqp

rqp


 

),,( Nrqp 

)()()( zyx zeyexeu 






 p

k

kpxkk
p

zy
p

p

exCzeye
x
u

0

)()( )()()()(
xzy epxzeye )()()( 

qp

qp

yx
u


 















 p

p

q

q

x
u

y

 xzy
q

q

epxzeye
y

)()()( 




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总习题八：Ｐ３６１．７（续）

 xzy
q

q

qp

qp

epxzeye
yyx

u )()()( 






 

q

yq
xz

y
yeepxze





)()()(

yxz eqyepxze )()()( 

 xzy
r

r

rqp

rqp

epxzeeqy
zzyx

u )()()( 






 

xzy epxerzeqy )()()( 
zyxerzqypx  )()()(
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总习题八：Ｐ３６１．８











sin
cos

y
x

),( yxfz 















cos)sin(
sincos

yx

yx

fff
fff

0 yx yfxf 0  f 0 f

)(),( fyxf 
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总习题八：Ｐ３６１．９











sin
cos

y
x

)()()(),( SygxfyxF 

0



F

0cos)()sin()(   ygxf
0)()(  ygxxfy

)()( ygxxfy 

)()(,)( Rkkyygkxxf  （关键）

1
25.0)( Ckxxf  2

25.0)( Ckyyg 
),()(),( 00

22 RCCCyxCyxF 
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总习题八：Ｐ３６２．１０
 

２－１














00

0
)(),(

22

22

2
3

22

22

yx

yx
yx

yx
yxf

2
3

22

22

)(
)0,0(),(

yx

yxfyxf




2
3

22

2222

)(

))((

yx

yxyx




 022  yx 连续
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总习题八：Ｐ３６２．１０
 

２－２

0)0,0()0,(lim)0,0(
0






 x

fxff
xx

0)0,0(),0(lim)0,0(
0






 y

fyff
yy





dzz

222
3

22

22

)()(])()[(

)()(

yxyx

yx





222

22

])()[(
)()(

yx
yx




   0

可导

不可微
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总习题八：Ｐ３６２．１１
 

（３－１）

),()2( xyxgyxfz  xyvyxu  ,2

 ),()( vxguf
xx

z







    ),()( vxg

x
uf

x 








 )(uf
x


x
u

u
f








 2 uf

 ),( vxg
x


x
v

v
g

x
vxg














),( ygg  21

212 gygf
x
z

u 


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总习题八：Ｐ３６２．１１（续）（３－２）

212 gygf
x
z

u 



)2( 21

2

gygf
yyx

z
u 









)()()(2 21 gy
y

g
y

f
y u 














)( ufy





y
u

u
f








 )1( uuf

)( 1g
y





y
v

v
g








 1 xg  12
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总习题八：Ｐ３６２．１１（续）（３－３）

)()()(2 21

2

gy
y

g
y

f
yyx

z
u 

















)1()( 



uuu ff
y

xgg
y





121)(

)( 2gy
y





y
v

v
gyg








 2
2 xgyg  222

22212

2

2 gyxggxf
yx
z

uu 



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总习题八：Ｐ３６２．１ ２
 

（２－１）








0),,(
),,(

zyxg
tuztuytuxfu

方程组确定二个三元隐函数







),,(
),,(

tyxzz
tyxuu

变量关系图

u

u

u

u3

2

1
x

ty

t
z
t

),,( tuztuytuxfu 
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总习题八：Ｐ３６２．１ ２
 

（２－２）

u

u

u

u3

2

1
x

ty

t
z
t

)(
)(

)1(

3

2

1

xx

x

xx

utzf
utf
utfu












0),,(
),,(

zyxg
tuztuytuxfu

z

x
x g

gz 

)]([ 321

31

ffftg
fgfgu

z

xz
x 




)]([ 321

32

ffftg
fgfgu

z

xz
y 



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总习题八：Ｐ３６２．１３

bc
acbA

2
cos

222 
余弦定理

两边关于

bc
a

bc
a

a
AA 









2
2sin

求导a

Ab
a

a
A

sin







两边关于

22

2222

4
)(24sin

cb
acbccb

b
AA 






求导b

bc
Acb cos



Abc
bAc

b
A

sin
cos 






Abc

cAb
c
A

sin
cos 





同理
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总习题八：Ｐ３６２．１５










0)1(cos
0sin)1(

yxef
xef

y
y

y
x


















Znnx
Znnx

xy

Zkkx






)12(2
20

1cos
0

0
00

0








  Znnxe
Znnx

fA xx 


)12(1
22

0
2

0








  Znnxe
Znnx

fC yy 


)12(5
21

0
2

0

0 xyfB
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总习题八：Ｐ３６２．１５（续）








  Znnxe
Znnx

fA xx 


)12(1
22

0
2

0








  Znnxe
Znnx

fC yy 


)12(5
21

0
2

0

0 xyfB

Znnx  20 0,02  AACB
Znnx  )12(0 02  ACB

极大

非极值

函数有无穷多个极大值，无极小值。
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总习题八：Ｐ３６２．１６
 
（２－１）

1245 22  yxyx 椭圆

标准椭圆 12

2

2

2


b
y

a
x

baS  

o x

y

x

y

b
a

b

a











cossin
sincos

yxy
yxx

B
CA

2
2cot 


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